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《数学课程标准（2022年版）》明确指

出，“数的运算教学重点在于理解算理、掌

握算法”，要让学生“经历算理和算法的探

索过程，理解算理，掌握算法”，要让学生

“感悟数的运算以及运算之间的关系，体

会数的运算本质上的一致性，形成运算能

力和推理意识”。

苏教版教材六年级上册第二单元“分

数乘法”的教学内容大致可以分为“分数

乘整数”“整数乘分数”和“分数乘分数”这

三个部分。其中，“分数乘整数”表示“求

几个分数相加的和”，它的运算意义与整

数乘法是一致的，都是基于“量”的运算。

而“整数乘分数”和“分数乘分数”则需要

将乘法运算的意义由“求几个相同加数的

和”拓展到“求一个数的几分之几是多

少”，这是有关“率”的运算，其意义更为抽

象和难以理解。因此，要使学生感悟乘法

运算的一致性，首先就要帮助他们理解乘

法运算意义的一致性。另外，分数乘法是

小学阶段乘法运算教学的最后一部分内

容，在教学中要注意将其与整数、小数乘

法的运算意义、算理和算法进行适当整

合，引导学生从更高的层面感悟乘法运算

的一致性。在教学中先以图形直观显示

乘法运算意义的一致性，再以简单推理解

释相关算理的一致性，应当是帮助学生感

悟乘法运算一致性的重要途径。下面选

取本单元的三个关键内容，具体谈谈自己

的教学思路和思考。

片断一：分数乘整数，用线段图凸显

计数单位的累加

出示实际问题：做一朵绸花要用
3
10

米绸带。小芳做3朵这样的绸花，一共用

绸带几分之几米？

师：可以怎样解答这道题？

生1：我画线段图表示，把1米看作单

位“1”，平均分成10份，这样的3份就是
3
10

米。3朵绸花要用3个
3
10米，是

9
10米。

师：我明白了，你是从线段图上直接

数出了结果。能具体说说是怎样数的吗？

生1：每次数3个
1
10米，一共有9个

1
10

米，9个
1
10米是

9
10米。

生2：可以用加法算式
3
10+

3
10+

3
10=

9
10

（米）表示这个过程，也可以用乘法算式

3
10×3=

9
10（米）表示这个过程，而且乘法

比加法更简洁。

师：是的，和整数乘法一样，求3个
3
10

相加的和也可以写成
3
10×3，

3
10×3就表示

求3个
3
10相加的和。可以怎样计算这道

乘法算式呢？先想一想，再把你的想法表

达出来。

学生各自进行思考，并表达自己的思

考过程。

生1：我是这么想的，
3
10表示3个

1
10，

3
10×3表示求3个

3
10相加的和，只要把分

子相加，就能得到
1
10的个数。而3+3+3可

以写成3×3，这样就能算出结果是
9
10。

生2：从图上可以看出，
3
10 表示 3 个

1
10，3个

3
10相加就是（3×3）个

1
10，也就是9

个
1
10，是

9
10。

师：积的分母为什么不变？3×3表示

什么意思？

生：因为分数单位，也就是
1
10 没有

变，所以积的分母不变；3×3表示的是分数

单位
1
10的个数。

师：用一句话说，分数和整数相乘可

以怎样算？

生：分数和整数相乘，用分子和整数

相乘的积作积的分子，分母不变。

黄剑峰 （江苏省常州市新北区安家中心小学）
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课件出示：

师：观察上面三道题的计算过程，你

有什么发现？

生1：这三道题都要算“3×3”，得到的

都是9个计数单位。

生2：一个数乘整数，就是算这个数的

计数单位的个数。

师：是的，一个数乘整数都表示求几

个相同加数的和，只要算出相同加数的计

数单位的个数就可以了。

【思考】分数乘整数是分数乘法的基

本内容，它是学生有效迁移原有乘法经

验、理解分数乘法基本含义的桥梁。学生

只有理解了运算的意义，才能顺理成章地

理解算理、掌握算法。上面的教学首先依

托几何直观，借助加法模型进行类比推

理，使学生自然悟出求几个相同分数的和

也可以用乘法计算，由此实现乘法运算意

义的迁移；接着，聚焦线段图中的分数单

位，使学生直观地看到，几个相同分数相

加的本质就是相同分数单位个数相加，即

“分数与整数相乘，分数单位不变，分子乘

整数算出分数单位的个数”；最后，通过相

关整数乘法、小数乘法和分数乘法的对

比，帮助学生归纳出计算方法中的共同

点，感悟乘法运算的本质在于计数单位个

数的累加，它们的算理和算法是一致的，

从而为后续的分数乘法的学习积累经验。

片断二：整数乘分数，用示意图实现

“率”与“量”的转换

出示实际问题：中秋节小月妈妈做了

10块月饼，晚上赏月时全家吃了其中的

1
2。一共吃了几块月饼？

师：根据题意，你打算怎样解决这个

问题？

学生各自思考、解答后，组织交流。

生1：我是画图表示的——先画10个

圆表示 10 块月饼，再把它们平均分成 2

份，涂色表示其中的 1份，也就是 5块月

饼，列式是10÷2=5（块）。

生2：我也是画图解答的，不过我是这

样分的——把每块月饼都平均分成2份，

每份是
1
2块月饼，10块月饼的

1
2就是10个

1
2 块，求 10 个

1
2 块是多少，列式就是

1
2×

10=5（块）。

生3：也可以把10块月饼叠起来平均

分成2份，每份是10个
1
2块，求10个

1
2块

是多少，列式是
1
2×10=5（块）。

师：三个同学都根据分数的意义用几

何直观的方法求得了结果。第一个同学

用除法表示10块月饼的
1
2，列式是10÷2=5

（块）；另外两个同学是把10块月饼分别平

均分成 2 份，变成 10 个
1
2 块，列式是

1
2×

10=5（块）。从这里可以看出，“10块月饼

的
1
2”就是“10个

1
2 块”。求“10个

1
2 块是

多少”，可以用乘法计算。

出示实际问题：爷爷和奶奶吃了10块

月饼的
2
5，爷爷和奶奶吃了几块月饼？

师：这个问题又应该怎样解答？先想

一想，再求出答案。

学生各自解答后，组织交流。

生1：我还是画图表示——根据“爷爷

和奶奶吃了10块月饼的
2
5”这个条件，就

要把10块月饼平均分成5份，每份是2块

月饼。爷爷和奶奶吃了这样的2份，就是

4块月饼。列式是10÷5×2=4（块）。

生2：也可以把每块月饼都平均分成5

份，吃掉其中的2份，也就是吃掉
2
5块。爷

爷和奶奶吃了10块月饼的
2
5，相当于吃了

10个
2
5块，求10个

2
5块是多少，列式是

2
5×

10=4（块）。

生3：还可以把10块月饼叠起来平均

分成5份，吃掉其中的2份，也就吃掉10个

2
5块。所以，求10块月饼的

2
5是多少和求

10个
2
5块是多少，都可以用乘法计算，列

式是
2
5×10或10×25。
师：从讨论中可以发现，“求一个数的

几分之几是多少”可以转化为“几个相同

分数相加的和”，所以也可以用乘法计算。

【思考】本节课的教学重点和难点是

帮助学生理解“求一个数的几分之几是多

少”为什么可以用乘法计算。解决这个问

题的关键是选择合适的直观模型帮助学

生实现“率”与“量”的转化，进而实现乘法

运算意义的拓展。分数乘整数表示的是

相同数量的不断累加，利用线段图就能非

常清晰地展现这样的累加过程；而整数乘

分数表示的是数量之间的比率关系，更复

杂一些，它实际上是将第一个乘数的计数

单位按第二个乘数的分母进行细分，进而

产生新的计数单位（计数单位乘计数单位

得到新的计数单位），并将新计数单位的

个数进行累加的过程。为此，上面的教学

充分利用“分饼”操作，通过不同的“分饼”

操作，直观地展示求 10块月饼的
1
2是多少

块，既可以理解为把 10块月饼平均分成 2

30×3=（10×3）×3
=10×（3×3）
=10×9
=90

0.3×3=（0.1×3）×3
=0.1×（3×3）
=0.1×9
=0.9

3
10

×3=（
1
10

×3）×3

=
1
10

×（3×3）

=
1
10

×9

=
9
10
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份，求这样的 1份（10÷2），也可以理解为把

10个 1块月饼都平均分成 2份，得到 10个

1
2块（新计数单位），进而计算 10个

1
2块是

多少块的过程（
1
2×10或 10×12）。这样便实

现了“率”与“量”的转换，较好地解释了求

10的
1
2是多少就是求 10个

1
2的算理，完成

了求一个数的几分之几是多少可以用乘

法计算的推演，体现了分数与整数相乘在

算理和算法上的一致性。

片断三：分数乘分数，用面积图聚焦

分数单位的变化

出示实际问题：一块长方形地的
1
2是

菜地，菜地的
1
4种萝卜。萝卜地的面积占

整块地的几分之几？

师：你准备怎样解决这个问题？先想

一想、画一画，再列式计算。

学生各自思考、画图、计算。

生1：根据“菜地是整块地的
1
2”这个条

件，就要把整块地看作单位“1”，平均分成

2份，菜地是其中的1份；根据“萝卜地是

菜地的
1
4”这个条件，就要把菜地看作单位

“1”，平均分成4份，萝卜地占其中的1份。

通过画图可以直观地看出，萝卜地是菜地

的
1
4，也就是整块地的

1
8。

生2：这道题里的单位“1”是变化的。

要求“萝卜地占整块地的几分之几”，其实

就是求菜地的
1
4相当于整块地的几分之

几，也就是求
1
2的

1
4是多少。因为求一个

数的几分之几是多少可以用乘法计算，所

以列式是
1
2×
1
4=
1
8。

师：积的分母为什么变成8了呢？

生：把一个长方形平均分成2份，每份

是这个长方形的
1
2；把长方形的

1
2继续平

均分成4份，就相当于把整个长方形平均

分成（2×4）份，每份是整个长方形的
1
8。

课件依次呈现一个长方形的
1
3以及

1
3

的
1
4、一个长方形的

1
4以及

1
4的

1
5，要求学

生分别说出
1
3的

1
4、
1
4的

1
5各是整个长方

形的几分之几。

师：通过刚才的演示和计算，你有什

么发现？

生1：计算几分之一乘几分之一，可以

用分母与分母相乘的积作积的分母，分子

还是1。

生2：分数单位乘分数单位，积就是一

个新的分数单位。

师：为什么新的分数单位的分母是两

个乘数分母的积？

生：从图上可以看出，求几分之一的

几分之一是多少，其实就是把第一个几分

之一按第二个几分之一的分母再次平均

分，从而把整个“1”细分为（分母×分母）个

更小的分数单位。因此新的分数单位的

分母也就是乘数中两个分母的积。

师：两个分数单位相乘会产生一个新

的分数单位，这种现象在整数和小数乘法

中有没有？先在小组里讨论，再结合具体

的例子说一说。

生1：10×10=100，10×100=1000，100×
100=10000，……整数的计数单位只要不

是和1相乘，也会产生新的计数单位。

生2： 0.1×0.1=0.01， 0.1×0.01=0.001，
10×0.01=0.1，……不仅小数的计数单位相

乘会产生新的计数单位，整数的计数单位

和小数的计数单位相乘也能产生新的计

数单位，当然1除外。

出示操作题：根据乘法算式
2
3×
4
5，在

长方形中画一画、分一分，再通过涂色和

画斜线表示出计算的结果。

学生各自操作后组织交流。

生：可以先沿长方形的宽把长方形平

均分成3份，涂色表示出第一个乘数
2
3；再

沿长方形的长把涂色部分平均分成5份，

画斜线线表示出第二个乘数
4
5。可以看

出，整个长方形被平均分成了15份，
2
3的

4
5就是其中的8份，所以

2
3×
4
5=
8
15。

师：斜线部分一共有多少个
1
15？

生：斜线部分一共有8个
1
15。

师：
1
15 是哪两个分数单位相乘的

结果？

生：
1
15是

1
3和

1
5相乘的结果。

师：8又是哪两个数相乘的结果？

生：8是
1
3的个数与

1
5的个数，也就是

2和4相乘的结果。

师：根据上面讨论的结果，你能完成

下面的填空吗？

出示：

学生填空后，要求他们用上面的方法

分别计算下面各题。

出示：

师：比较各题的计算过程，再想一想，

积的分子其实都是哪两个数相乘的结果？

2
3
×
4
5
=（

1
3
×□）×（

1
5
×□）

=（
1
3
×
1
5
）×（□×□）

=
1
□×□

=
□
□

3
4
×
2
5

8
9
×
3
4
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积的分母呢？

生：积的分子都是两个乘数分子相乘

的结果，积的分母都是两个乘数分母相乘

的结果。

师：现在你能用一句话简要概括分数

与分数相乘的计算方法吗？

生：分数与分数相乘，用分子相乘的

积作分子，分母相乘的积作分母。

师：通过刚才的学习，我们知道分数

与分数相乘，就是先用两个乘数的分数单

位相乘得到新的分数单位，再用两个乘数

分数单位的个数相乘得到新分数单位的

个数。这种计算方法在整数乘法、小数乘

法中也有过应用吗？先在小组里讨论，再

结合具体的例子说一说。

生1：计算30×50时，也可以先算10×10

得到新的计数单位100，再算 3×5得到一

共有15个100，得数就是1500。

生2：计算0.3×0.5时，也可以先算0.1×
0.1得到新的计数单位是0.01，再算3×5得
到一共有15个0.01，得数就是0.15。

师：确实如此，整数、小数、分数乘法

的计算方法看起来各不相同，但实际上都

是计数单位与计数单位相乘以及计数单

位的个数与计数单位的个数相乘。也就

是说，它们的算理和算法是一致的。

【思考】理解分数乘分数的算理和算

法要分两个层次进行。第一个层次是使

学生直观理解分数单位乘分数单位实际

上就是把第一个分数按第二个分数的分

母进行细分，对“1”进行二维度量，进而产

生新的分数单位的过程。第二个层次就

是使学生认识到分数乘分数其实就是先

用分数单位与分数单位相乘得到新的分

数单位，然后求新的分数单位一共有多少

个的过程。显然，要使学生理解如此抽象

的算理，就需要借助于直观的手段，而面

积图在这个过程中所发挥的作用是不可

忽视的。在全面理解分数乘法的算理和

算法之后，顺势引导学生在整个乘法运算

的大背景中进行回顾、反思，寻找整数乘

法、小数乘法和分数乘法在算理和算法上

的一致性。这样组织教学，有助于学生优

化认知结构，加深对所学知识的理解，发

展核心素养。

（责任编辑 常学莉）

题算的是 103×2.5，积应该是几位小数？

如果算的是103×0.025呢？

生1：如果算的是103×2.5，积就是一位

小数，因为这里的积应该是2575个0.1。

生2：如果算的是103×0.025，积就是三

位小数，因为这里的积应该是 2575 个

0.001。

师：所以说，积的小数位数其实和乘

数中小数的什么有关？

生：（齐）计数单位！

【思考】在教学例题中的第二个问题

之后，着重引导学生对积的小数位数和乘

数中小数位数的关系进行研究。问题明

确，所以结论也很直接。教学中，一方面

引导学生基于具体的例子进行归纳，另一

方面则启发他们联系计数单位的知识进

行说明。这样，不仅能使得到的结论更加

严谨，而且进一步突出了计数单位在算法

归纳中的作用。

片断三：灵活思考，深入感悟计数单

位对结果的影响

出示题组：14.8×23，148×0.23，1.48×23。
师：这几道小数乘整数的算式，你通

过观察，有什么想和大家交流的吗？

生：这三道乘法算式都要先算 148×
23，第一题积是一位小数，因为14.8的计

数单位是0.1，第二和第三题中一个乘数

的计数单位都是 0.01，所以积都是两位

小数。

师：如果老师告诉大家第一题的得数

14.8×23=340.4，你能很快告诉我另外两道

题的得数吗？

生：都是34.04。

师：说说你是怎样想的。

生 ：根 据 14.8×23=340.4，就 能 知 道

148×23=3404，而第二、三题中都有一个乘

数是两位小数，所以得到的结果都应该是

3404个0.01，也就是34.04。

师：猜一猜，如果积是 3.404，题中的

两个乘数可能各是多少？在自己的作业

单上独立写一写。

学生在作业单上各自写算式，然后组

织交流。

生 ：我是这样写的 ，因为 148×23=
3404，所 以 0.148×23=3.404，148×0.023=
3.404。

出示：（ ）×（ ）=0.9。

师：如果在括号里填一个整数和一个

小数，你能想到哪些填法？

生1：可以填 0.3和 3，因为 0.3×3的积

是9个0.1。

生2：也可以填 0.9和 1，因为 0.9×1的

积也是9个0.1。

生3：还可以填 0.1和 9，因为 0.1×9的

积还是9个0.1。

师：如果老师在括号里填的是0.18和

5这两个数，行不行？

生：不行，因为0.18×5的积一定是若

干个0.01，积是两位小数。

师：真的不行吗？大家试着算一算。

学生各自计算后，发现括号里填0.18

和5也是可以的。

师：这究竟是怎么回事呢？

沉默片刻之后，有学生兴奋地举手。

生：我明白了！计算0.18×5时，先算

18×5=90，因为0.18的计数单位是0.01，所

以得数是90个0.01，而90个0.01可以写成

0.90，也可以写成0.9。

师：0.9和0.90有什么关系？

生：根据小数的性质，把0.90化简结

果就是0.9。

师：如果让你在上面的括号里填一个

三位小数和一个整数，你能做得到吗？

【思考】上面的教学通过设计不同角

度的练习，着力引导学生感悟乘数中的小

数计数单位对积的小数位数的影响。一

方面，学生需要根据乘数中小数的计数单

位确定积的小数位数；另一方面，他们也

需要根据积的小数位数确定乘数中小数

的计数单位。在这个过程中，学生充分经

历了由此及彼的推理活动，体会到小数末

尾有 0时需要注意的地方，感受到小数乘

整数的本质就是相同计数单位个数的运

算，加深了对乘法运算本质的理解。
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