八年级数学期中复习专题二-----倍长中线+截长补短
             班级：           姓名：          








例1.【阅读理解】课外兴趣小组活动时，老师提出了如下问题：如图1，中，若，，求边上的中线的取值范围．小明在组内经过合作交流，得到了如下的解决方法：延长到点，使，请根据小明的方法思考：

（1）由已知和作图能得到的理由是　　    ．








．      ．      ．        ．

（2）求得的取值范围是　　      ．








．   ．  ．  ．
【感悟】解题时，条件中若出现“中点”“中线”字样，可以考虑延长中线构造全等三角形，把分散的已知条件和所求证的结论集合到同一个三角形中．
【问题解决】









（3）如图2，是的中线，交于，交于，且．求证：．
[image: @@@dc1b8682-8c90-479a-a3df-fc4cc3527c3b]

















练习1.课外兴趣小组活动时，老师提出了如下问题：如图1，中，若，，求边上的中线的取值范围．延长到E，使，连接．请根据小明的方法思考：





（1）由已知和作图能得到，得到，在中求得的取值范围，从而求得的取值范围是                          ．
方法总结：上述方法我们称为“倍长中线法”．“倍长中线法”多用于构造全等三角形和证明边之间的关系．







（2）如图2，是的中线，，，，试判断线段与的数量关系，并加以证明；




（3）如图3，在中，D，E在边上，且．求证：．
[image: @@@3d6a565c-d417-487e-856d-941e5270b55e]









[image: @@@36bb096e-576e-446b-beaa-f186e6c2712e]〖巩固练习1〗





1.如图，是的中线，，，则中线的
取值范围为                   。



2.如图，在中，，BE是AC的中线，点D在AC的延长线上，连接BD，若．
（1）猜想BD=________BE；
[image: @@@7bf133f7-713a-42eb-b6e9-2fbdf4bd1c6d]（2）完成（1）的证明过程．








3.如图，AD是△ABC的中线，点E在AD上，且BE＝AC，求证：∠BED＝∠CAD．
[image: @@@05faea40-7a18-4114-9a03-e86cc4ab32c8]








4． 我们规定：有两组边相等，且它们所夹的角互补的两个三角形叫兄弟三角形．如图，OA＝OB，OC＝OD，∠AOB＝∠COD＝90°，回答下列问题：
（1）求证：△OAC和△OBD是兄弟三角形．
(2)“取BD的中点P，连接OP，试说明AC＝2OP．”聪明的小王同学根据所要求的结论，想起了老师上课讲的“中线倍长”的辅助线构造方法，解决了这个问题，按照这个思路回答下列问题．
①请在图中通过作辅助线构造△BPE≌△DPO，并证明BE＝OD；
②求证：AC＝2OP．
[image: @@@64c6aebb-bd06-4537-ba85-8bce9e863ea3]








	







例2：【方法探究】如图1，在中，平分，，探究，，之间的数量关系；嘉铭同学通过思考发现，可以通过“截长、补短”两种方法解决问题：




方法1：如图2，在上截取，使得，连接，可以得到全等三角形，进而解决此问题．





方法2：如图3，延长到点，使得 ，连接，可以得到等腰三角形，进而解决此问题．
（1） 


根据探究，写出，，之间的数量关系并写出方法1和方法2的证明过程。








【迁移应用】（2）如图4，在中，D是上一点，，，于，探究，，之间的数量关系，并证明．

[image: @@@cdf21045-6284-46d8-bfc7-d16d602d46a1][image: @@@cdf21045-6284-46d8-bfc7-d16d602d46a1]


















[image: @@@b8581815-cb6c-4a08-ba35-9fa20113cb72]










练习1：如图，在四边形中，，若的平分线交于，连结，且也平分，则以下的命题中正确的有                 ．





①；②为中点；③；④



[image: ]练习2.如图，四边形ABCD中，， ，，M、N分别为AB、AD上的动点，且∠MCN=．求证： MN=BM+DN．



  
〖巩固练习2〗
1. 








如图，，，，直线过点交于，交于点．

[image: @@@b5333f2cad96468ab3140a214a5f8b4c]求证：．












2.（1）阅读理解：问题：如图1，在四边形中，对角线平分，．求证：．
思考：“角平分线+对角互补”可以通过“截长、补短”等构造全等去解决问题．



方法1：在上截取，连接，得到全等三角形，进而解决问题；




方法2：延长到点，使得，连接，得到全等三角形，进而解决问题．
结合图1，在方法1和方法2中任选一种，添加辅助线并完成证明．





（2）问题解决：如图2，在（1）的条件下，连接，当时，探究线段，，之间的数量关系，并说明理由；









（3）问题拓展：如图3，在四边形中，，，过点作，垂足为点，请写出线段、、之间的数量关系．
[image: @@@23f47442-f90e-4ea5-80b0-4d413e593cac]
[bookmark: _GoBack]
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