
错例 门诊

错题管理视角下数学反思能力的提升

■ 潘 箐婷 （ 昆 山 市 周 市 中 学 ）

在错 题 管 理 视 角 下 构 建 交 流 反 思 平 台 ，

能 帮 助 同 学们 分享 自 己 的解 题 、 错题 纠 错 经

验 ． 在 同学 间 的 交 流 学 习 中 ， 能 够学 到 更 多

更好 的学 习 方 法 ， 进 而 反 思 自 己 的 不 足 ． 另

外 ， 还 可 吸 收他人 的错误 经 验 教 训 ， 告诫 自

己 不 再犯 相 似 的错误 ． 同 学 们 之 间 ，
经过 错

题 心 得 的分享 ， 可 以 优 化 、 完 善 自 己 的 数 学

知 识体系 ． 下 面 为提 升 同 学 们 数 学 反 思 能 力

提供些许建议 ．

同学们 可 以 与 同 伴 分享错题 ， 展 示 错 误

原 因 与 反 思 更 正 的 过 程 ， 还 能 通 过 沟 通 交

流 ， 了 解他人错误 的 原 因 ， 提 醒 自 己 不 要 再

犯 相 似 的 错 误 ． 下 面 是 一 名 同 学 分 享 的 错

题 ．

例 题 如 图 １
， 在 四 边 形 Ａ ＢＣＤ 中 ， 相

邻两 边 ＡＤ 与 ＤＣ 相 等 ， 平 分 Ｚ ＣＢＡ
，

ＥＤ 丄 ， 交 于 点 ￡
， 求 证 ： ＥＡ＋

ＣＢ 

＝

ＥＢ ．

图 丄

此 问 题综合性 强 ， 考查 了 同 学 们 对 三 角

形 全等 、 角 平分线 性 质 知 识 的认 知 ， 也 是 我

们 经 常 出 错 的 典 型 问 题 ． 观 察 图 形 ， 直 线

ＥＡ
，
ＢＣ ， 不 在 同

一 条 直 线 上 ， 为 了 证

明 这 三条 线段 的 长度关 系 ， 这就 需 要 同 学 思

考 怎 样将 这三 条 线 段 转 换 到 一 条 直线 上 来 证

明 ． 分 析 题 目 ， 因 为 是 Ｚ ＣＢＡ 的 平 分

线 ， 所 以 图 中 的 Ｚ １

＝ Ｚ ２
， 题 目 中 还 给 出 条

件 ＡＤ 

＝

ＤＣ
，
ＥＤ丄 ＢＡ ． 要 想 借助 这些 条 件

证 明 ￡Ａ ＋ ＣＢ
＝

￡Ｂ
， 就 要 思 考 如 何将 这 三

条直线放 到 一 起 ． 可 以 尝 试截取 相 同 长 度 的

线段或者延 长线 段 的 形 式 等 ． 这 些 方 法 在 本

道题 中是否都合适 呢 ？ 可 以 一一尝试做一做 ．

一

、 截取 的方 法

在 ＢＥ 上 取 一 点 Ｆ
， 令 ￡Ｆ ＝ Ａ ￡

， 所 以

只 要 证 明 ＦＢ 

＝

ＣＢ
， 就 能证 明 出 ＥＡ ＋ ＣＢ

＝

而要 证 明 ＦＢ ＝ ＣＢ
， 就 要 证 明 三 角 形

和 三 角 形 ＤＣＢ 全 等 ． 现 在 已 知 Ｚ ｌ
＝

Ｚ ２
， 公共边 ＝要想 证 明 全 等 ， 还

要证 明 边 ＦＢ
＝

ＣＢ
， 或 者 任 意 一 组 角 相 等 ，

而 ＝又是 同学们 要求证 的 ， 所 以 只 能

找对应 角 ． 经过分析 ， 对 于 ＝

＝的证 明 还 缺 少 条 件 ， 所 以 使 用

截取 ＝

ＡＥ 是 不 行 的 ． 然 后 再 截 取 ＝

ＣＢ
， 如 图 ２

， 尝 试 证 明 ． 题 目 中 Ｚ １
＝

Ｚ ２
，

Ｄ

ＦＢ ＝ ＣＢ
，

＝所 以 三 角 形 和

三 角 形 ＢＤＣ 全 等 ， 所 以 ＦＤ
＝

ＣＤ ． 因 为

ＡＤ ＝ＤＣ
， 可 以 得 到 ＤＡ＝ＦＤ ． 又 因 为

ＥＤ 丄 ＢＡ
，
ＥＤ 为 公 共 边 ， 所 以 可 证 得 直 角

三 角 形 ＤＥＡ 与 三 角 形 ＤＥＦ 全 等 ， 所 以

ＥＡ
＝

ＦＥ ． 然 后 利 用 等 量 代 换 ， 得 到 ＝

Ｆ￡ ＋ ＦＢ 

＝

￡Ａ＋ ＣＢ ． 对 于
“

截 取
”

方 法 分享

时 ， 该 同 学是从结论 着 手 进 行 逆 推 导 ， 然 后

从题 目 中 找 寻 能 够 证 明 结 论 的 条 件 ， 需 要 同
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学们 知 道 哪 些 已 知 条 件 可 以 进 行 证 明 ． 只 有

思 考 每 一种 方 法 ， 才 能 总 结 出 解 题方 案 ． 该

同学还 在交 流分享 时 告 诉 同 伴 自 己 错误 的 原

因 ， 是使 用 了 边 边 角 公 理 证 明 三 角 形 全 等 ，

据 此 可 知 该 同 学对 自 己 的 错误 有 正 确 认 知 ，

并 能 主 动反 思 错 因 ， 对 问 题 的解答也 不 局 限

于一 种 方法 ．

二
、 延 长 的方 法

除 了 截取 ， 接下 来 同 学 们 看 能 不 能 使 用

延长 的 方 法 来 证 明 ． 下 面 有 两 种 延 长 的 方

法 ：

一种 是 延 长 ＢＡ 到 Ｇ
， 令 ＧＡ ＝ ＣＢ

； 另

一种 是 延 长 ＢＣ 到 Ｈ
， 令 Ｈ Ｃ

＝

ＥＡ ． 第 一

种 ， 要 想 证 明 ＋ ＣＢ
， 就 要 证 明

￡Ｂ 

＝

ＥＧ 

＝

ＡＧ ＋ ￡Ａ
， 那 么＝如 何证

明 呢 ？ 可 由 三 角 形 ＤＥＧ 与 三 角 形 全等

着手 ． 结合 已知条件 ＥＤ丄 ＢＡ
， 得到 ＝

Ｚ ＤＥＧ ． 要想 使用 角 边 角 或 者 角 角 边 来 证 明

两个 三 角 形 全 等 ， 发现 还 缺少 条 件 ， 不 能 证

明 ． 如 果 使用 Ｈ Ｌ 定 理 来 证 明 ， 还 缺 少 斜 边

相 等 的 条 件 ． 所 以 ， 延 长 ＢＡ 到 Ｇ
， 令

ＧＡ ＝ ＣＢ 的 方 法 行 不 通 ． 第 二 种 ， 延 长 ＢＣ

到 Ｈ
， 令 ＨＣ 

＝

ＥＡ
， 如 图 ３ ． 在此就要证 明

图 ３

Ｂ ￡ ＝ Ｈ Ｂ 
＝

ＣＢ＋ Ｈ Ｃ
， 证 明 三 角 形 与

三 角 形 全 等 ，
已 知 Ｚ １

＝

Ｚ ２
， 为

公共边 ， 可 只 用 斜 边 直 角 边 公 理 、 角 角 边 、

角 边 角 、 边 角 边 公 理来 证 明 ． 如 使 用 斜 边 直

角 边 公 理 ， 要 证 明 ＝就要 证 明 三

角 形 ＤＥＡ 和 三 角 形 ＤＨＣ 全等 ， 但是现有 条

件 只 有 ＥＡ ＝ ＣＨ
，
ＣＤ 

＝

ＤＡ
， 缺少 条件 ， 所

以 不 能 使 用 斜 边 直 角 边 公 理 进 行 证 明 ． 同

理 ， 使用 边 角 边 公 理也 不 能 证 明 ， 所 以 延 长

这种 方 法不 能使 用 ．

由 此可 知 ， 无论 是 哪 种 延 长 方 法 ， 都 不

能证 明 ． 这样就会 引 发 同 学 们 反 思 ， 这道 题

难道 只 有一 种 方 法 来 解答 ， 还 有 没 有 其他 的

方法 呢 ？

三
、 其他方 法

再分析题 目 ， 其 中 为Ｚ ＣＢＡ 的 平 分

线这一 条件 ， 除 了 证 明 Ｚ １

＝ Ｚ ２
， 还 能 证 明

什么 呢 ？ 借助 题 目 中 的 ＥＤ 丄 ＢＡ 这 一 条 件 ，

过点 Ｄ 只 要 再作一 条辅助 线 ， 就 能 利 用 角 平

分 线 的 性 质 ． 如 图 ４
， 过 Ｈ 作 垂 直

图 ４

ＣＢ 的 延 长 线 于 Ｈ
， 可 以 得 到 Ｚ Ａ ＥＤ

＝

Ｚ Ｈ
， 就能 借 助 角 平 分线 的 性 质 得 到 ￡Ｄ

＝

ＨＤ ． 再结合题 目 中 的 ＤＡ
＝ ＣＤ 这 一 条 件 ，

根据斜 边 直 角 边 定 理 ，
证 明 三 角 形 ＤＥＡ 与

三 角 形 ＨＣＤ 全 等 ， 得 到 ＥＡ
＝

Ｈ Ｃ ． 由 此 就

可将 三 条直线 转 移 到 一 条直 线 上 ， 后 面 只 要

证 明 ， 三 角 形 和 三 角 形

全等 即 可 ， 在 此使 用 角 边 角 、 角 角 边 、

斜边 直 角 边 定 理都 可 以 证 明 ． 由 此 可 知 ， 除

了 使 用
“

截取
”

方 法 与
“

延 长
”

方 法将 不 在 同
一

条直线 上 的直线 转 移 到 一 起 ， 还 可 结 合题 目

中 给 出 的 条 件 再 分 析 ， 不 要 局 限 于 一 种 想

法 ， 而是 要在 同 学 们 的 交 流 分享 中 ， 多 想 到

几种 方 法 ． 经过 同 学 间 的 交 流 会 发现 ， 角 平

分线 不 只 是 平 分角 ， 再 与 垂 直条 件结 合 ， 可

以 构 成 两个直 角 三 角 形 ， 然 后 根 据斜 边 直 角

边定理证 明 三 角 形 全等 ．

同 学们 在开 始 交 流 时 ， 不 是 使 用 同
一 种

方法 ， 而 是通 过 主 动 探 究 与 交 流 ， 使 用 了 不

同 的解 题方 法 ． 在 此过 程 中 ， 同 学 们 只 要 愿

意 去 试错 ， 乐 于 分析 每 次错解 的 原 因 ， 就 能

在错 题 分 享 的 过 程 中 ， 借 鉴 他 人 的 解 题 方

法 ， 使用 逆 向 思 维 ， 从 结论 倒 推 条 件 ， 在 反

思 中 总 结 自 己 解 题 时 的 不 足 ． 同 时 ， 通 过 与

其他 同 学 的 分 享 交 流 ， 还 可 以 使 我 们 知 道 ，

自 己 对 于某 一 个 知 识 点 掌 握 的 薄 弱 之 处 ， 及

时查 漏 补缺 ， 为 后期 学 习 提供帮 助 ．
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