基本不等式及其运用

常州市第一中学 孔祥武
【知识梳理】 
1．基本不等式:

设
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，当且仅当      时，不等式取“ = ”。 

2．其它一些重要不等式

（1）若
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 当且仅当    时，等号取得。

（2）正数
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，当且仅当    时，等号取得。
注意下列各不等式成立的条件及等号何时成立.
（1）①
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注意各不等式使用条件及等号何时成立。

3.最值定理:
设
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,那么:   (1) 若
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，则当
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有最小值为_____________；

 (2)若
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，则当
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时，
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有最大值为_____________。
4.应用基本不等式求最值时应注意的问题是__________________________一正二定三相等
【例题示范】 
【例1】(利用基本不等式证明)

已知
[image: image23.wmf]0,0,0

abc

>>>

，求证：
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设计意图：体会比较法，分析法，综合法的证明
【例2】利用基本不等式求最值
（2015年重庆卷）设
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的最大值为_____________.
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设计意图：利用不等式解决问题的核心在于发现定值，
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定值，然后才是通过什么手段去实现这个定值。
同时是展示知识点梳理中2的（2）的如何套用。

【例3】已知
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是正数，且
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（1） 求
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的取值范围；（答案25）
（2） 求
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的范围.   （答案11）
设计意图：
1. 和积如何互化
2. 怎么利用基本不等式消和留积，
3. 第二小问故意设计一个利用基本不等式不能解决的问题。利用函数消元来求解
【例4】已知正数
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的范围.（答案9）
设计意图：1的代换的典型问题
下面旨在做适当的拔高，适合基础较好的学生
变式训练（1） 已知正数
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的最小值.（答案8）
转化为
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的函数
变式训练（2） 已知正数
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的最小值（答案25）
消元
变式训练（3） 已知正数
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的最小值.（答案
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1的代换
【当堂训练和拓展提高】 

1． 若
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的最小值为                          18
2． 若
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的最小值为____________________________

3． 求函数
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的值域____________________
4.已知
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的最小值_________________
5.实数
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6.已知
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7.若
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【课堂小结】 
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