不愤不启  不悱不发
                   ——以《和的奇偶性》一课例谈学生数学基本思想的激发与引导
日本著名的数学教育家米山国藏指出：“学生所学的数学知识，在进入社会后几乎没有机会应用，因而这种作为知识的数学，通常在走出校门后不到一两年就忘掉了。然而不管他们从事什么工作，唯有深深铭刻头脑中的数学思想和方法等随时随地发生作用，使他们受益终身”。可见，数学思想是数学知识的灵魂，要学好数学，用好数学，就要深入到数学的灵魂深处。
小学数学教学中，如何挖掘数学知识背后的数学思想，以适合儿童的方式让数学学习浸润数学基本思想，是值得我们每一位老师在实践中探索和思考的。《和的奇偶性》是苏教版小学数学新教材五年级下册的内容，属于规律探究课，经历规律探究过程是提高学生数学素养的重要途径之一。学生在探索规律的过程中通过举例、证明、推理、观察比较、归纳等一系列探索研究性的学习活动，积累了数学活动经验，发展了数学思维。下面以该课的教学实践为例谈谈自己的粗浅见解。

唤醒经验——转化思想

片段一：

师：1+2+3+…+149+150,你能快速判断它的和是奇数还是偶数吗？

生不能快速判断。

师：经验告诉我们，当遇到这么复杂的问题，我们一般从什么入手？

生：从简单入手。

师：我们可以从几个加数开始研究？

生：1个数。

师：1个数能算和吗？

生：不能。

师：那至少得两个数，两个数该怎么研究呢？

数学思想方法是对数学知识和数学理论的系统的本质的认识，因而这种认识是较高层次的，是不可能通过一次教学活动就一撮而就，而需要多次孕育，让学生反复体验才能习得。在这里化繁为简、化多为少的转化思想，在之前的循环问题中学生已初步获得，为了让学生再次体验这一思想，课一开始就设置了“1+2+3…+149+150和是奇数还是偶数”这样一个挑战性的问题，激发学生的探究欲望，使学生的思维处于主动的状态，同时帮他们唤醒以往探究规律的经验:遇到复杂问题从简单入手，从而开始对2个数、三个数、四个数的研究。像这样，随着体验次数的增加，学生对这一思想方法的认识也会逐渐加深并最终内化，遇到同类问题会主动去运用它。

激发需求——符号思想
片段二：
师：同学们举了很多例子，把你的例子和同桌的例子放在一起，看看你们的例子中有哪些情况存在呢？

交流得出类型和结论：偶+偶=偶  偶+奇=奇 奇+奇=偶

师:虽然同学们举了很多例子，但例子毕竟是举不完的，有没有一种方法能把所有的例子都举进去呢？你可以用一个怎样的式子来表示任意一个偶数呢？

生：2m

师：那另一个偶数呢？

生：2n

师：偶数加偶数也就是2n+2m，等于什么？你能换一种表达方式吗?

生：2n+2m=2（n+m）

师：这个过程运用的是什么运算律？

生：乘法分配律

师：这个含有字母的式子它是2的多少倍呢？

生：2的n+m倍

师：说明2（n+m）表示的是一个偶数。

像这样的方法在数学上我们把它叫做证明。

师： 剩下两个式子你也能用这样的方法去证明一下吗?

。。。。。。

师：看来用证明的方法可以非常严谨的判断出和是奇数还是偶数。

符号思想是将所有的数据实例集为一体，把复杂的语言文字叙述用简洁明了的字母公式表示出来，深刻地揭示和指明了存在于某一类问题中的共性和普遍性，把认识和推理提高到一个更高的水平，这是数学活动和数学思考最本质的东西。 要让符号思想根植于学生的意识领域。首先教师要有这种意识，还要将这种意识逐步转化为学生的意识。如何无痕渗透符号思想，而不是简单生硬地灌输，确实不是间容易的事。在这里，老师启发性的话语就显得尤为重要：举得例子无法穷尽，怎样才能将所有的例子都举进去呢？从学生的学习需求出发，引导学生自主建构起用字母代替数的符号化思想。

逐步研究——有序思想

片段三：

师:如果两个加数研究完了，我们找不到规律怎么办？

生：研究三个加数

师：如果三个加数研究完了，还是找不到规律呢？
生：那我们就研究四个加数，一直研究到我们找到规律为止。

片段四：

师：两个数相加，有三种情况，三个数相加又会有哪些情况呢？你能像这样用文字写一写，写出所有的情况吗？写写看。

交流。

生：偶+奇+偶、奇+奇+偶、偶+偶+偶……
师：老师听声去感觉有点乱的，怎样想就能做到不重复也不遗漏？

生：偶+偶+偶  偶+偶+奇 偶+奇+奇  奇+奇+奇

师：你们听懂了吗?他是怎么思考的？

生：先把一个奇数替换成一个偶数，再用两个奇数替换两个偶数，最后将所有的偶数都替换掉。

师：这样想还有别的情况存在吗？
……
数学教学的主要任务之一就是培养和发展儿童的思维能力，而有序思考则是良好思维品质的重要标志。学生的有序思考能力不是与生俱来的，而是通过数学内容的学习和课堂教学中有意识地培养逐步形成的。这就要求我们每个数学教师都要做一个“有心人”，在日常的教学中要深入钻研教材，善于发现并重视这些能较好培养学生有序思考的针对性练习，做到心中有数。在这两个教学环节中，教师逐步的渗透有序思想，努力培养学生有序思考的意识和习惯，使学生在潜移默化中学会学习和思考。
深入探索——推理思想

片段五：

当学生有序列举出三个数相加的所有类型后，

师：它们的和到底是奇数还是偶数呢？你可以举例，可以证明，还可以想一想，前面我们发现的两个数的结论是否也能帮助我们思考呢?

师：举例举手，举例太简单了，同学们应该都没问题了。

师：证明的举手，你太棒了！
老师带着学生证明一个，剩下三个同学们可以课后去证明一下。

师：老师觉得奇怪的是，有的同学既没举例，也没证明，他也能判断出和是奇数还是偶数，你用的什么方法呀！

生：我根据前面两个数相加的结论，偶+偶=偶，偶+偶还是等于偶，得出偶+偶+偶=偶

师根据学生所说板书呈现：偶+偶+偶=偶



师:你也能像这样写一写去推理推理吗？

生进行推理。

交流剩下的三个。

生：根据两个加数的结论我们知道前面两个偶数相加等于偶数，偶数再加上奇数等于奇数，所以偶+偶+奇=奇

师：除了这样想，还可以怎样想？

生：我先考虑后面的偶数加奇数等于奇数，奇数再加上前面的偶数还是奇数。

……
    推理是从一个或几个已有的判断得出另一个新判断的思维形式。它是数学学习的基本思维方式，也是人们生活中经常使用的思维方式，推理分为合情推理和演绎推理两种。合情推理是从已有的事实出发，凭借经验和直觉，通过归纳和类比等推测某些结果。当前提为真时，合情推理所得的结论可能为真也可能为假。演绎推理是根据一般性的真命题（或逻辑规则）推出特殊性命题的推理。演绎推理的特征是：当前提为真时，结论必然为真。在这个教学环节中，学生利用两个加数的结论推导出三个加数的和是奇数还是偶数的结论，这是典型的演绎推理，学生经历了这样一个推理的过程，有助于后续主动的用推理的思想去研究四个数相加和的结论，在这种递进式的学习中，教师真正帮助学生在课堂中“长”出来。
教学归根结底是发展人的教学，提高学生的数学素养，培养学生的思维能力，注重数学基本思想的教学是实现这一目标的重要途径。在平时的教学中，我们不难发现，在解决某一数学问题时，往往需要综合使用多种思考方法，可见，数学的基本思想：归纳、推理、转化、抽象……这些思想本身是相互联系、相互渗透的，这就决定了数学思想方法的教学不能是单一的、孤立的，我们要整体的认识、把握和挖掘小学数学内容中的基本思想，引导学生灵活地运用数学思想解决数学问题，让数学思想浸润我们的课堂，让数学思想逐步深入人心，最终内化为学生的数学素养。
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